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1. 'Estw {fn} mÐa akoloujÐa paragwgÐsimwn pragmatik¸n sunart sewn orismènwn sto [a, b]. An fn → f
kat� shmeÐo, isqÔei ìti limb

a fn(x)dx →
∫ b

a f(x)dx? IsqÔei ìti h f eÐnai paragwgÐsimh?

2. 'Estw {fn} mÐa akoloujÐa pragmatik¸n sunart sewn orismènwn sto [a, b]. An fn → f omoiìmor-
fa, na deiqjeÐ ìti limb

a fn(x)dx →
∫ b

a f(x)dx.

3. Na deiqjeÐ ìti limn→∞
∫ 2

1 e−nx2
dx = 0.

4. Na deiqjeÐ ìti h akoloujÐa sunart sewn fn(x) = nx/(1 + nx), n ∈ N, x ∈ [0, 1] suglÐnei kat�
shmeÐo all� ìqi omoiìmorfa se mia oloklhr¸simh sun�rthsh f kai ìti

∫ 1
0 fn(x)dx →

∫ 1
0 f(x)dx.

5. Kataskeu�ste mÐa akoloujÐa sunart sewn orismènwn sthn pragmatik  eujeÐa, oi opoÐec na eÐnai
asuneqeÐc se k�je shmeÐo, tètoia ¸ste na sugklÐnei omoiìmorfa se mÐa suneq  sun�rthsh.

6. Kataskeu�ste mÐa fjÐnousa akoloujÐa suneq¸n sunart sewn sto [0, 1), h opoÐa suglÐnei kat� shmeÐo
se mÐa suneq  sun�rthsh, ìmwc h sÔgklish den eÐnai omoiìmorfh.

9. 'Estw f : [0, 1] → R suneq c. An
∫ 1

0 xnf(x)dx = 0, gia k�je n ∈ N, deÐxte ìti f(x) = 0, gia
k�je x ∈ [0, 1].

9. 'Estw {fn} mÐa akoloujÐa sunart sewn se k�poio metrikì q¸ro (X, d) pou sugklÐnei omoiìmorfa
se mÐa sun�rthsh f . An {xn} mÐa akoloujÐa apì ton X, tètoia ¸ste xn → x ∈ X, na deiqjeÐ ìti
fn(xn) → f(x). Na deÐxete me èna par�deigma ìti an h sÔgklish den eÐnai omoiìmorfh, tìte to prohgo-
Ômeno sumpèrasma den isqÔei aparaÐthta.

10. 'Estw mÐa akoloujÐa sunart sewn fn : R → R, tètoia ¸ste h fn na eÐnai monìtonh gia k�je
n ∈ N. An up�rqei èna puknì uposÔnolo A tou R, tètoio ¸ste na up�rqei to lim fn(x), gia k�je x ∈ A,
na deiqjeÐ ìti to lim fn(x) up�rqei gia ìla ektìc apì to polÔ arijm simou pl jouc x ∈ R.
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